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В статье исследуются свойства выпуклых функций, а также устанавливается неравенство между средним арифметическим выпуклой функции в точках и её значением в среднем арифметическом в этих точках.
Определение
График функции y=f(x) называется выпуклым вниз(выпуклым) если для любых точек x1 и x2 отрезка [a; b] секущая AB проходит над графиком функции f (x), то функция f выпукла вверх. 
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График функции y=f(x) называется выпуклым вниз (вогнутым) если для любых точек x1 и x2 отрезка [a; b] секущая AB проходит под графиком функции f (x), то функция f выпукла вверх.

Свойство выпуклых функций
Непрерывная функция f выпукла вверх на [a;b] тогда и только тогда, когда для всех точек x и y, принадлежащих [a;b], выполняется неравенство
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Непрерывная функция f выпукла вниз на [a;b] тогда и только тогда, когда для всех точек x и y, принадлежащих [a;b], выполняется неравенство
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Применение выпуклости функции для доказательства строгих неравенств
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Итоговая формула:
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